
I9ъ гqд Вцryск ?5

уд( 5I8:5I?.9gl94?

0Б 0дюш l|ЕюдЕ пфlтOЕmп рАзшпЕI уршнЕuил
дд Ешts!пцх l@lЕцI зАдл!l

Е.д. I!.!ot

!Ьlод шrтеfральtФао t{tlдос ва бш ц)адJrщед Г.И. [ЬрsукоI

[I ] !rл ФЕбдЕ.Еяоrъ рецеаiя оддо0 кр8.iод зада|ц G F8радцl
коашлЕеil*l. ttадавдо [ 2tЗ'l бцrlд даЕа яарrацдоflftи фрryлrрвRа
аtого меrода п apr дЬстаrочво оФп преддолоrэf,]ц отдос!iальао
базf,свrr фru(дrл f, rсходяr4 двяяц задаtц !оlазаЕв ctoJla.ocтb Ерь
6r_alеflflою !Феfiдп i roqory (4].

В даяяол !вбоrс Ередл8гаеФ, некотороё обоФlсше шеtода lяlэ-
rтэльмtt lФJцесlвд в Gго кемрa8цдомоп фtrOлlрвлс.доtФgIваел_
ся leoIEE сходлaоa|т! в фiа)ФвоI щ)осграаспвеl в iаlDсlъс п!це-
F с!роrrся сrсте.а разfiосlsц урsвпеflдд дпя iраовоi лlлаqr с lвэ-
trсrшr RоафФпцаiitл.a l ]iалýi параrеlроa прr c!8!пei дрцtвод-
Eol.

I. ryсаь Е g ! - вещеgrвенgЁ бав9tФц дростр.нства. L- лл.,

деlяцl (возtrоtдоr кеог!аяrqвflяяЛ) оп€раlор с оФrасtьD оrDёдел€ам
D(L)c в r обдасrъD эrачеаrй R(L) = F. прдпФlс8.rl. Ео обрЕ!аД
оЕератор I.-r сlцссrврт п огFflа,€дrп рсс{rотrи водрос о пос!роG-

лr цгбlваsrьго paEoвt слод,Едею yptalвaвli:

!tr.l. lGF. (I)

Задалta посrедоядтеJвдостr ,rяёrrЕ!ц одсраrорв L^, ц = I.
2..... D(L'| ) . D(r). n(r') . D. r п!аддолоtл.. lEo обдасть оп_

!едеrенlя D(r - f,) доryсiаеr расдrtЕitдс есtесtведщry образо| л
raiolopc &EataBo щьсц)одсtво Bi r во9.щдо |6олеа Еrlю8ое. ФI l,
rrr соtоалвtцбе с л!.. l laioo. tEo oпetEtoFr 'т" . L-'(L'-r.) oF
t!вl*rл lr Er l Е. Фдsдla iв Br ttосJtедоваtсльrоФь ць€rцlоЕ _
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Е olaFroPor D. l lйolotlц alcшllot о.с l1r ц . I.2i... .ПDr-
dдtclroa Dcrclra 8цa|ц (I) оцр€Iaц lls pamlra tтaЕсц'

r,'rr' + (ьL')р.ц' . t + (r'_L)O.. (2)

Щаоdраtуш пl@авад. (2) t аЕGаrед!Еоry Brry
(I+т.(I_р.))ц' . !-rl +тrф. . (r)

глр I_ сцrr,цtrl Ф9Dаrор.
тсдGDь rогiо вцеtъ. чlо л!l Dаэдобr ц+сцавqдлaо coot -

аФбаrб (I+!r(I-Pr))(ц<') . !r(ц-Рrц-оr ).
ЕOIЕШr I. Пуоl в q. tT.(I-P")[.q<1 l !ц-рrц_фr l- о

ДРl a+q !ОаЛа Дtt IОСlаlОЧiО бОlЬ
цltд вада9а (2, одЕоаааtlЕо Dаsрашr-
la.u' сtодllсд !ц дрt д-. l lIoDl Iбо_
tо оцсЕil

[п'щ < (1_ч. )-r( р-'[. firh + F.[ lOh ) , (4)

(5)||u+'[" = 
(1-q)-1F.[ [ц-р.ц_0. |ь, .

ДOМЗДВПЮВ0. Ъ-t rar q- л<1 црл п -r . lo ддtцаtся та-
Rе i:1 . lEo л,лц Bcot !> tr фцол вЕпоrдвяо Еероеrсrяо q< 1 .
тоrдar , оrцl Dr.crrol tоорац (or. [ý. о. 156I ;, опiрrор
Iлr(I-P.) цбсл цll цl! odlrtтEд. aoEra rоторого дэ lDaвосtодЕ
ВеJ]IrЛl (l-q.)-r . Otоцr следrвt q!!оаФtвад раsр8ш!ъ ураь
вавдl (3) r (2) r спDФедIЕосtъ Фбiоi ({). (5). Сtоlt осrъ щ)r.
dtааЕдоFо treпoвlr r roчвoýl oloýer дs qaдil (5).

2. Paoсlorpl !!авr!rD эадат лrл обцiвоsадsоsо лффр!Е_
цаrьдою lпBвaclll

1ц . _(р(r)пr)r+dr)ч+q(r)ц . t(r). (6)

-соч(О)+Р.ц(О) . Poyo. вrпr(1)+р.ч(1) . рr1., (?)

[crl + lp,l l о, J.од.
Влаr щалдодrаtь| tlo р€]6аlЁt оаrrляft€6 ЕоФёрЕлд лФ

фрбдtЕDrац доtоrс t(t)чrсr!FсЕrс! r 6.!шоl!оЕдо. ЗалаJltl ва
orlrвro [0.I] c}lry: о . to(It(...( r.. 1. l.. r.4t-t. t{а..ц
Вr6.Dбr roа{laцаЕч .!tШ.Dэдцrа.в!d,о оt!аралора
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t . -Ё э.(l)ft + f(r) ft + q.(r)

!аi]i odpa8oa. qlо6a sа !аад(I oltEsia [r._r.rл}. t r 1i..... l,
цOпао dщо легiо ЕшЕiса!ь в вадвflrраr Dоваrэ цавоl эалап

!'т. l. tc(r._, r.). ч(r._r) . в1_1. v(r.) . ц.. (8)

06оsЕдв чарв fir) iоlоlорй rЕlерцодrдт фпRцл т(r)Ф[оДl
Taiol. tno s'ч(t)Ф(ш') r аr?(rл)r"(lл) . rd;- (r.од. ... .ц).

Прtбдцвдяое рФrЕ вадаt! (6), (7) Фдэr rсrаrъ iai !апо _
вrе ураабдд

rrц. + (Er)afцr.l. (9)

удФrёворщоэ lтEл,lц ycratfl (?) r rецэо вaФбрЕяd пФ
tщ p(r)€ (l ).

Фcai cl(r.B) (1 . iT- ) - Фялц I!ц! rDаФЕ валаr \8).а
фвщл vj(r) r i|(l) (rГ.п) удФrоriорr ус!Фlrr !'v_r=
- l.Tl , а. rc(r._]л.) 1 ,;tr._rl . т.{(rл)а. 

-T.1l.).?.l(l._r)b.

IoTlF дlя Daf€ar, llраэаra (9) ]6Е iaclo tlФсЕgва:
tt

u'(r) . u|_. v|(r) + чf.r(l) + J O.r(r.E)r.Q )ас,

'a-i
rc[r._' 1,1. Bi . rr'(rr). r. . (r.r _ !)в'в' + l. (I0)

l .1l2,...л (1Ф).
в дадra@I. rлЁ эло вэ BBEaol ЕедораsуreЕll. lBJ(orc ц

будd ощlсiатr.
проф.рощrрсэа рваsсва (I0r,,lдшlбr вцFrеiдr !л, цlо -

lao,IFl, сrOва l сдрад в yвral coltl:
tt

{..*л-r"l,..Олтi,.. J o|(r..B)r.( ralr 1=1,2,...,ц,
It-'

I*a ( II)

oi,._.{l."...?|]l. Il
с|'r(r..фr.( g)al. r.oд,... л,

qi.r . ч(rлЮ). ч|,, . r|(rr)
ц0
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PaaEolвa (Ir, цас!а с гIniдЕlrr llлOэrrll
RЦi.оtFооо . Poyo, аr{,.+9rцо ' 9,,y' (I2)

д усroвlrд iощ)ерЕЕOс!l поло8д

п,Т;,л. п|ч}.л, r,f.Ъ-а (п|, р1,.*оr' (L)

вDт да долщlD сrс!оцl t(алЁс|!в для пOсtрфвl, раадос!ацl у9аь -
Ебвll.

РаGdоц)а Еевоlорсэ lt BoflolEttr способсэ 8адааtя !дftрдо -
JlrяЕа.

I. ryсrь p(t)Bto:o. p(r) Gс'-l[оДl, p'(t) Ge-i[o.1],!:a
г(r}. q(r). t(l) с C!'l [о11, f(r).q'(r)G f-'[о.1] (е[о,1] -
д!ОсiIEясвО lусоtЕфаДlВрЕЕа цССtе С Д!ОlЭВОЛЕПr ДО л-Го аь
РruЦа фяЕr,i ва [0,I ] с во..оssдr рврЕаr поIвою ров в rb
ЕоЕоa rnclll tоtъr). rotIa в rarвclвe 8rц IФдо Еr.r!ь rЕердол'm
с yвroit цте!пол@д lл. 1=О,1....д, i!q!iоё!ъ iotopt8 iо др6_
аоДlодД! ц.

3ада.щ crcтёlo оа*сад фапrt qr(r)l 1 = бЕ J - ф-.
удaвл€lЕорщll ycJoarfl

ед J(t) G с'[о д ],

DСоrr(lл) 5 бФ.6rJr cr = б-д'. r,J .Ф , 
(I4)

"n" 
Я = $.. бt1.6B, - сц!од Крsох69..
длл штердоJrЕrа вrддп€r сrал|п!Ф дDадсt@rааr€

ац. i i оrч(lл)q.(r1. (l5)
a=о rio

продфф!ещ!рфФ tцhвасrдо (9, посl€дGа1€|.ьдо л - 2 Fаа
tгrалtоGгь rоэФф]цrцф одора!ор(э L.r' r фгаrElдl f(r) t в' rrr
поФоl@I !сдолдi!ь Blr одорацlt, r долgЕавв пФrrдODа!ельсо вц-
p8a€Br, дr, дtюIа^ляt, доDад(а !i !.r.....2 э u5), !одгп

* ' .:о(о. .fо'..tr ^ 
' Ч' ..Erl,r\. ' .I."..i.), (16)

Кффtцд68I с.лrр.. вцtlдсЕ@t.cd Ерев sааt!едrя фпкrШ р(х ) .
r(r). q(l) r at проtsаоддде Е уалаt ceIrl. оrд 8а!lGд, !рflе !ь
юrоt l(!) l ф Ероr!водЕ. Пqлс!авв вцвr€аtе (Б) в щщrё
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tDclr IaBбacrB (Ц)r пOдуп сrсЁry 2! !цвэяо8rl olaoctlalblrr
2!+2 водsесtвЕ

чr . цд_ryir+це.+ i (t.rчr+В.rч.,)+lл.

t = lР,...д.

чr д ur"ilr.or+rтý'.,iоG..,оr'Е.rЧ, ) f ..

1. оJ....л.
.Ща rедоспаrцЕ ,!авдовrа дпDr шцqЕr! уо1(r!r tI2). коаф!ц -
бпtI цlрrц Д.r, !1rrrlrл-.1 r др8Еа ltclr !.. F. олплса rb
rеграrаlц о! дФаоiдц Фlщдl r rory! бЕЕь вцtцсJtсвr о по|ФD
l8raolEl[ @аД)атрЕЕ Мryд.

2. Фс*ь r(l),q(x), l"(r) , q'(r) прлдаддеЕr Q'-'[ О. 1 ],
р'(rl p(r) aDо >о, щЕ8алдеtд! C-t[o.1l. ! r 2. вволрI EoByn crr
rбцl базrсщ Фдцt!:

{о = ri. r О, 1 = Ф,

r],.(l), 
[ ]:.',l;-l;:;,'i],Ъ,,*".,

eil(t) = t i:"]kri,: j],i]o:,*,,o- 
.

0песв 1.,(r) (r.ф^. 1 . оТ) - фrЕq,чr попсlDDщt
услФrfl (I4).

в эtщ слlqаG rяЕо!!оrщlоЕа! Фоцгла будоr ц6!ъ вrд

* , 
,!о(о,п..Эl(Dlц;dr 

+ olu|{,)), (1?)

r'да пrч| . пrц(rltо) .
&tод, rB !плв.irя (9) вцрirввr.e lд, !!оь!оЕ.

(r.27. l. оТц) r долЁлавlяi д! в (I?), поJчqr.

м = iо(ч.(qл+.!rt.;...-. . пiл{,) . {. .!.oi.r]. .

. *. .!,{..i. . .]rr(оi..f,. 
+ о|.о{.)) . (Е)

ю0
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посдб додсrадФs! вrtrвr.srя (I8) ! (II) r ацЕaоаша satErolвllt
tri.ýi.сiд Е-!ц ввал rЕ16ца!а попl,п 2д ,Daпсrrл olrocr_
tеEan з..t абtзtЁслвЕз

oi,.-.' О,-r'l.._r...*,.-r..]ЕоДi-r,зОr .

' Bt_r ,.-r'i ,.-, ' Вi_r 
, лiл ' {_r .

{.. ц.-rri.. о.t,. 
,!о^.-rо, 

. 
(I9)

' Bi, ._rui,л_, + Вл-,ýл + rl,
t . 1,2.... л.

ввдосrацде урlваовля ддDr цЕЕл,rtý усдов!Е \I2, n усJовrя
абдрерщпосrr дmоrа (I3). Раэенmва (IЗ) позволЕl дегrо псi.D -
Еtt ra уrsЕеgдl (I9) (ц.lЬп ЕеrэsеспщЕ. Qд!аiо в мде cJv-
tв€r сдсlао пвваещl (I2).tI9l r (Iз) lrсао cвeclr f, а.il ytвr-
аепп о!носllеrъЕо эл,Dвll р€ш€ацl в уала.r сетлt.

Пусtь всб в.- (1_B|_r,._.)(1-B;l) - Bi.,_. В.-_r... дfr,оr-
,r,щ о" ryr, ц)r лФlатоlrЕо I алrЕ hr ато ycloBt€ qпат вцдол -
аедо)! логдя уIввRовдя (I9'l i !оп!!tо цDf alllol t.lr....д Pia-perE о!поц!еrаЕо

о|.._. " B]tIr.,._r(l.B;r} . t..Br-_...l .
(20)

{r . n;r[.i.l-Pl,._, . ...(1+l_r.._r)l.
r.12....л.

'.,t-r' Ц.-rТl,._r' О.*.,_.',!o^i_r,r', "t_',
О.r, цr_,тl. + п.{л. 

r};^irо, 
* Гi . (2I)

пqдспвrв дощlirЕiдЕr ,,*ulааrя в (I2) r (I3). Еоrуqц рв -
BoclEtЁ tцваабяiа оiпоflrельЕо цr, i . оД,..., а,

I0I



_t.o[ole(l-B;l} . or,rBir) . RiВоЦо = RrPoYo,

L-llt_,l lIi-l lt- 1_1.1_1,J (+,l- i

= iёr+,,l(1-В;+,,,.-r)' Ол.,,,,'.,вr-,r.,]R,Pi

1= 1,2,...,!,

( 22)

оriФ","-rвl,л-,' ' ол ,.(1-Bl-r,.-r) 1 + R"Fruл = RnFryr,

аслп Ф&Еrд оо..(r), t.0,1,...л, ячеот фrяrт8дв яосдтелr,
то t€Tpltia сдстеш t2iЭl будет [цетъ J,IеfilоЕцm струят!U. iagpftep,
есJц Фо i(I).o прrх (r,_r,T..r)r(oJ), 1 = О,ц-t то !rатрд-

ца сдстачд (22) Фдет треrцдагOддБаоr.
У sf,ltаая вн!опрrrбдбr!л€ вцfiлацtr l едлдсIвеаяосIъ решевм

краево1 заrls tп (8). Еетруддо показаlь| iтo задаlв (9), (?) r со-
ответсtвушая еП спстеlа рааяостша ур8яЕе8дп чоrут бЕtъ тол}ао
одlФ!е!rеаяо одвозп!l tяо рзфЕдrдr. 01вст аа во(рос о разр€шпrос{l
задаtц (9)| (?) r сходл{оmf, ее репеflдя к lolнolry рец€дlD эадlllц
\6r, ('/) в рлде cJцltraeв моrеr бlitь поJlllDя с поO!ощD теорвшr I.
jiля этого следYет восао,Бзоааlься 0r1€8tвIl r ЕввестЕlliд дз теорц
дФфереядrалъвц уFввеЕrt д теорш tцпФrда8дя ФвrцдД.

И спепЕd вше способ постро€вrя раsосtЕII уравкеЕli вл.F
еtся фктrsесдt tэстЕлr cJvtвeп бо,rее ощего lеl!о.Е, осflоваЕдого
fiд всдоrогаt€JБаIд pABeBcTBaY. fiоlорш уделетвоие! тоlпOе реЕе-
llяе задаtц (6). (?). По.ryчц аtд рЕеас!ва r fipallto оддпеI офýrD

схеiФl меrодр. Ък ка.к рашедде урбвеяrя (6) удФлеrвOря€т рФек -
(:тву LПц . (r"-l)ц + l. то. пФ!оряа дlя вего вцRшдддrадлlогпI -
я^ьв (I0), (II, tя дадfiоr сдrtЕе Fn поJIамется раяяш, (L'-L)ц +l),
яllЛдем вцрааеаf,, лдl щ)O!зводд{х:

t.
{,, = o,_'yi,. . ,.?i,. . J'Оi(r..ц)((r^ - L)ц + f)dЕl

'a-a
1= 1,2....,а,

х
"l,. = ","l]l .','л.rч:l . 1"'с|"(,л,в)((LП-L)ц+l)аЕ, (1I')

'a
t = 0д.....а-1 ,

где u. = ч(tл), цi,, = ",(rлrо), r = бF .
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ПодспавЕ в рstендя (II') в грякtrне усдовдя (?J д уоiоддл
нердэр8ttост2 lioloкa (IЗ), дму lп}l сдстеlry дfiтеlФJБаrп lоЕцЕсlв:

!,

p,-[.,_'oi, ,*.л"1,..r oi(rl , Е) ( (r'-L)ц+r)аЕ].
t l-,l

=ni[u.v}'|.u,,'Ф|+ ]+ c,l+ r( t l , 4) ( (1^ -!)ч+f)ац],

ао [*ov,|, o.u rf] .о* с;(о,1) ( (Lд-L)ц+f)а{] . Fо(цо-Yо)l

с',[rr"_,ч|.о+rr.Т},л+ I 
Gl(1.E)((L"-L))ц+f)aa] = F.,(ч,- u,).

Iп-t
0тцетtо{. то я Elcтaor, сJIуие. когдэ г(r) = 

О . dо:dl:Yо=

,.=q д r.'=_ Зl{х) Лl вiflеаOведев_чЁс тоi,дества совпздi;,": с точ-,ard,
BoclbD до обоаsачвнхД с tпtдосrrоI Г.И.ilартуха ([2, с. 94]).
Ия построенля рэзяостI({х ураяяендЙ итсrралfl, входrшlиЕ в равеа-
ства (Ii ,l эдaеrяргся теi!д ilл_jt zдtf{д дm!юксдлрупlдrд l,|.x Bitpa-
Iенrяlл. кO(орце цоrтt бць оо.щ|чеfrr с оФrGць! iвадD8rур!ý фор -
цулl I€fi это сдеJвно. llrlдрпlер, в [2,8] ди rяfегра;Баого 1оrдест-
ва Mapslкa| ,rбо с почоцIъD rrrTeplor.лIv[Dlдx фнкrдlt, f,ак в gасrоя_
щ€' ctaTbe. п!одзводrне от рецеflrи богее вцсоi(ого сорадiа, sек пер-
вдЛ, еслл ояr входп в gрдблхrеffце вцраде,:яJI ддI &Jпегралов, дс-
RЕqaDrся с доaоФD il,равяеЕrя (6,, дроддф€реяrцроваадо!ю gуrflое
!цсло раз. По.ryчелsде дрrФrлеfiл!е !lавенства совмесtяо с услоБ!i,т-
хд (7). (I3) даrr! солrryD сдс!е|ý хrrзsеflдд oTfiocrтeJБHo (Фд6rд -
rеннцх аяаiDял.а решеля ! первц продзводrrхr в уаrа, сетsr.В ра,iце
ёrryqаев пераке diюlзАод!дlа tФво rcшDqlтb !з урвDrла (щ.(20)-
(22)) r сократдfь порлдо,( ре!Ееllоfi сдстехс в да ааза. ЕФд дtя
aIEIIbncOaIцl дslе!рrов аряе8fiь BEPаtOHrяr нб сод€Еацlо JBBo
проr8аодддц от рФепм. то досlрO€ще разRосплсk уFваеш' lrоtяо
пр(воддrь, lсlодя fiедосредстаедlо f,з cf,ctelB дн?ег!aLльдю( !оlдеств.
Кроaе lого. laTeтFrbffe !@дества дозводш! досгаrоtrЕо дросm

l

I
l

1 = 1,2,...,а-1

J
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цодучЕъ оцэiл дOгIE!!осrr адцюlr-.цf. лl, оооьблсл47цЕ
ЁваоG!яп cr*. lbiЕлдо эtлрrь. rEo лlrяrdl Iеtод Еllэлсl бсli-
свеsш обобцелfl rcto!! rЕэгIra.ввою !оlл€сва Г.Ш.Иртrа,
од!аяо до сIЕв*}дtФ с посладдпa оа доавоtда! за сlи сдоцlал.
Еого внбоtЕ одар*тоlв ri бодос !оtцо уtDсitъ tб rдt tiцЁ ософt.
Boclr р€пеЕrяrофсrомевЕнв пцсtг!сrвrэд одарвtора L . Вlод llb
teT dЕtъ iспоJвrоваl EDr Еосrрфвll lв.fаOс!дц clel лt, дэiо,lорц
Iдопоrsрдrtr r васiацlовардц, валдс. lbioaolE чвоrЕчо iарlаill
ддrдою Iелодд цгrедепц в работл [6.7] !л пфtробдrя FrrФr _

дц cr6l rцсоfiого ооt|rц!а totпoclr лд, !ал!t! вrд (6), (?) r д,
олЕцерЕол ilaoвot эаддп пstrбоrлвсiоrо lrда.Ilоryълri в [6l?]
сrcпл абсоrЕпк) усrоДt@Е д дrеЕп цЕlдtа!оваrъllЁ ElpEfl q лд-
юааJБrut щ)оо6rалаilёI.

3. В iаsесrвб дршера рассrоарп уравабша о lвврвдrш lф
в(Ш5ддеflтшr r ш!лt.a tE!ахеlтдr дрr сrарпев Ероtзводдоl

1ц . -з(р(l)чr), 1 q(r)u = l(z)1 (2r)

гдG Фпцлх p(r).q(r).l(r) прtпад.rа*r Ql(o.ll, 9(t) } ро > о,

с(х)е%> О. G - rаЛd Еодоtлlодввld пар(.!р.lЩ6!ся D,!€в'. y9aD-

Ебп[я (Ь) r удоlrarЕрrщба гравпtrЕш ,словtr (?) r о6!8дацаt
liопрбрквяЕll i дшlФарсвцtrвlбIrп пoroEor.ollocrtвllro воаШrцlаЕlOt
.r.ir. l . о.1, будсl проЕоIаг8lьr qto cla or pl l О. с, + эtl о,
t сслr pl=orlo YJ.o.

Залрдt вд a,rDазsс [oll] сетяýг: o=to< tl<...< tr Е 1 lar]
oбpaвo.rr tгoбr всrь ев уэлов сФЕдддла с Totяal tD8рGа Фвкцл
р(r). q(r). ?(r); h. . l.{1_1 , оД. Ь=1/_ц. l , ITT Or й, orrna_

вдЕц. обовлп qероз F(l) , a(t) . r(s) lvco,IкFnoclo,лl|l
фrвrшл F(r)=e., {1r),q., ?(r) , fr. tc(tr-i.tt) . r = Г.а .ц0
псJtд pt} ро> О r qеч>о B,6tBBr !а!п odpa8c. Ео

p(r) - F(r) . 6(ц). q(r)-ii(l) , o(b)r T(t)-r(t) , о(h),(ас)

Это iец}уддО сдеrалъi ,Bi rai Фяпцr p(r) , q(r). r(t) GQr[o.ll !
то!пд t( раsрl8оi совttалвDт с 9aG!BD увлов се?ш.

В laвctвe L' boaцol о!о!Е!ор

r,' = -с Ь n(z) ft +e'(r). q' = i,F/p,

тorTa Фдщrл vl(r), iД(r). or(r.g). t , T]i],""qrTca в ,вя0[

вц0:
Ior



Tr(l)=rr-r.ml.
"tг

r
fI
1

I
l

v-r(r).k;'.Bhr.r ;г.т
lс(r._. rrл),

ат

^(l).il(a) , tr_rs g з t= tr r

r(!}.vl(ё}. tr_rg t <l,з tl,

аt
;Gг, 1=l, 12,.... д.

il

k
ol(r.D ,--l .

Сдa

ar-{n.n...-'il'
х

k.'щ^ f

t ( 25)

(26)

(2?)

l 1-1

ИдтерполлЕr srr(r) валалдr еjедmцпr обрзс:
м(l).8оц(r) + Ф(х).

вОч(r)=ч(lл_r)чl(r)+ч(r.) (r), t€[rr_r.r.],

Ф(!).qr- il r(l..y 
r(!).сr-Д(r) 

) . lc[r 
r_ r . r r ],

t .1.2...., п.

Для дэдdrrrеrяого роевrя аалап (2З). (?) поry@. ypaBЕea.r.a

-c(pr'x)r + q'ц^.(q-q')60о' = 11(qi-q)4l . lr.

tlодсrаяв t'=t+(q'-q)(8оц' + ф)i Фвщц vr(r), гl(х) , од(r.ф,
опра!.rопцс ф!цlrсrr (as)l ! B!8rФ Фcrt рaЁ!сtD (II) tr rD -
лрбб0!88 80l0I lgпоlrоrri грarlЕrЕ усJlоrrt (I2) я iбпроFlцФra
поrоха (Ir)r поrýlшrr crclory рааsосml{х y!6Eaild!

-(соЬr+р(О)9о)ч|+па rч|.-со?.-э(О) 9о vo .

а,ч|_,,.(Б.tЬr.r)чО..",.r.'i.,,.-i,.!,.r, (2s)

t.1,2,....k{,
сrа"чi_r-(сrБл.п(1 ) аr)ц"=-сlЕ -р(1 ) aiyr.
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гдр

ад.lt(slдЕr) -i+з-i YrriЛ. 1 tE,

Ь.'l.СtЬlrЕ r-э-' (yi)rt dt. Бr, t rc thl rE l-з- 
r
Iх

(чl ) 
а 
1tl_r.

t

Il l
l llt

I
I i

(28')

(29)

Ia

r,..-'r vt( rO+t)ar.
la-t

Еслl dо tлl qr раваО
сrвуФе ола!аоlrоо в
i !.. i,= o.1 1=Б;,,

tt

i.."-'I
,

?l( o{ir)dt.

'a лt
о = qa-al 

".=l ;G, | ld.2..... в.
Ir-t

дшец I. р а s к о с ! в а я аадаqа (28). (28') r
эадача (27), (?} одаовЕаlliо раЕра]lIц,- - 

дOм3лiЕlIЮT80. Уш@п yPaвacEro (2?) сiаrяDао в Lr(o,1) вд

вОв' r прпtаг;tцltсr одЕ plв llo tllclT ' 8"'r DспоЕаltаrol lр'-
lftrrшц усдоlrяIl r !сlrо пр!!р,апц P,ltlclDr

t

Jb
0

l

elPoui + qnu'вou')dr J t.nt в"* )" . q'(воц') r)a: .
0

В реryrDrато доryq

B9o{r(ui-1o)ui + зр.с]r(ч] - yr)rr] +

t
. Ji.n(Bor])' . q(вОц')')аr - Jtr,вО,л' 

а,,
оо

I,
о

ýlлl Ф €(о) = оt r цi(1) = ol coolвel_

равоictrв (f9) rcBaaaT. Фсrъ 1r,о. J,orl,
юlЕ

'8ou'dr 
= лi''оi_rr..ч]i.).о

п в равеаФва (29) поryqаеr, iEo aoвr. о - СлбдФафав, цi ' q
r.бF, i tE8дoclEa, вадя (28) , (28') олrоsiаЕо FrpOEra,

Есдr ц1. r . Гд.вrдtса ре!эдrеr аалат (28). (28' ). lo
фвща ц'tl). воссtадоэледrа, до фFr.щ (I0). (25). t26)l @,
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дЁflп tlФЕд rаDr (2?). (?). ЕлцсrвбвдосЕD !а@ашi с!еryе,
лr FsеЕс!эд (29).

В д.Ba6@r tйIвs сr, J.1,2,... , флш обоояаqmь ioEglaв.
tцrlаЕillcцlаоthlс.

ЛЕlIА 2. Дл а Dе!евr., аадаtrr (2?)i (?)
сttраводлilа оцеЕlа

ll"'b(o.r) < пл (|1о|.|1r|. Сt8цр|lrl}. (r0)

дOlцздЕБсtro. сдэJа sarrery аоааядспоfi переrевдод

l rtl

I*, ,,It'b,ат
;GгJ It

о

tоглЁ у!э8Еавдб (27) двarеt вдд
_зч.a+эч.ч.+п( e-qn ). ВОцП = p.fr . (rI)

Пусrtь u'(rr) досlrгабt сооего вддбольоеrо долоtlд!апьвого IlIсшOrЕ
в _iоlо{оро! точ!а tl = noc h._r.n.]. no l О , пО ,a 1. таi Kar

{_(r] ::'tT] r u}n ýооЙо-ас-пррпа. to u}(noto) < o r rз
y1ввa€aiJt t3ll поЕrqаёir вераэедслtsо

[q"u'+( qj')Bou' l,"no s tr(пО). (З2)

ъft ftл о'>о l !дt воц'(п) l лс ( ui_, u! } s uo(lo) , то- [п._r,Iлl
rs ЁFвоасtва (з) следrет Фо.о lT.rto < l.( пО) . Цqдставrв ць
с!еддое Ееравеасво в (g ), oоryчасr'

ц'(пО) 
= Ё(+. Ё_fl),'].* зсi8црlfrl . (rl)

l-слд ц"(п) досtlrа6! своаю аапедьцою оtрalаrелъЕово rrд.ь
lnra в EeRolopon ввутр€flRеfi tочsе qi G(o.l) l to авалогдlцII odl)а-
зСr поJвпЕе!с, деравеяс!во

цП(qr) : +. вчп |lr|. (34)

" , .Ф* во (сr) аэ равдо ryJцr. tоглl в тоtп€ rrО ( гr) Фндrrдя
ц-(п, д€ tФl досlfгаль |цiсa{Еа боБ!Ёю lYol, (lTi l) . Ecrt
со.0 (or.o) r !о iоффlцrадtц урsдоддя r душqв rюrb сlrотрrъ
аО ДРq!ОЕrrЪ аа !оцl ,FО (rFr) . Ъtв Totra r7o (1з1) фдл

Iql



!8,тlЕшеп I ддJt аее сп!ЁrблдtвЕ оцаал! (39) r (34). стлtlrя всэ
Etcllatiloa r цо!уЕlr сцеЕýl ( Э0 ) .

JIЩЛ3. Пусть ц(t) является рвпеядеI
KttaBBol аада,I! (2з), (?), логда сдра-
lбдлlва оцедка

llц_в ц llc(o.r) s сrh d.д ( 1, c-r h2 ). (r5)

суЕщдL , ч-8ч lgl &аlдоr оtрезiе [r._r,r.l . !d.T-, яЁляется ре-
-я.еI щ)аеrоl залаЕ -с (э1), + q'r.l_t+ ( q'-q )u.l.,
l (хr_r) . r(x,) = О. Ь прпщдла l.af,cдryra д уоlФдй (24, доJч -
Еех оцрiщl

п111916.11 s Brrn |_J- 1elr_]1 чr,)ч] | s с rь. (36)

М rал l(r) r ri(t) flедрервЕд л паrдс оцезrе [r._.,l.], l.Тл-,
lr(l._r) .,(rr) = о| !о стцествт!п точхл r| с (rл-r,i.).'t.ffi.
йЛlе. tl!О 1l(1o) а О.

Прrптегрдрвав ypaBвaяrr дrа рааа n yqrlKEB посIOпаа
ЕеFавеаство r условдя (24), поJrучвеlr

!t

[,fic(o.1 ) = т c{|.,.l "-' lJ^_''nJr'."-n",'dt,at l = 
с.с- rh'. 

( rб / 
)

ой€дrдяя оцедкr (з6), (36'), поlryчвем уtверялеше леЬ.
ЕOРЕtiц2.для раэl|осtl решеад! за-

дач (2з), (?) n (2?r, (?) справедлrва оцеЕ,
ва

ll ц_ц" ь(од) < сrь'.d.ц ( 1. e-r.ha 1. (]?)

ДOМЗДЁБСlВ0. фвкцrя Y(r)=ч_ч' удоялеtворяет уFэдея-Ф
-с(гчr), . qПч . (q-qo),SOv = (q^-q)(ч-Sц)

! одЕо!юдвtпr гр9нrqЕдr умФrлl (7l с 1о= Yr. о. Шз оцрдfir (30)
cre.rye! iеравеЕство ll"llc(o.1) < cl ацрlq"-sl . |ч-8цl. otryдд.учr-
taaa оцрsl(]' (З5) д ушовй (24), доJvqа утверrдёяrе !еореIfl.

ЗЛllЕ!ИНИВ. bJree оФее ylaвrteмe

-э.(п(r)чJ, + з.г(r)5 +q(r)ц = l(x)

С BrIJr цлцrr дараIеrряr еlО| эд2О щ)rводaгсл lt дtвергеа!Еоýl

I08
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!rý (2з)

-с,(пF), + qr,.19 . о. alD (+ l i3 *) .

0лiа!о toБro в с.ýмеrrоtтд |j'(r| rorBo оцодд"ь сэбрry RоЕстаr.
tоЦ tc latlcлrl о! Cr l Gr (8адрцер. G.iai lлl Gr s з1), rоr.
слаЁц в olenrat (3ý). (З?) дв фдут ааrлсarь ot с, д с. J с.ry -
Ес. iогlЕ r(r) - qrсоьпосrоя оя фrrцл t toпa ес раspaва
совпАJlrпп с 9crbD у9лов cefrt. в rаtэс!ве L' rrщло ваrЕь опе!в_
rФ

r" . _ 
"' f,.р*. ... ;$ . qn. qn = Б7р.

Тоцд Сглддt чr(r) , ir(r) r оД(r.g) вtrдiсЕаDlся в aEol вддс.а
0 (t) sаrодirс, лl р€цедrя Rtпеsп ааддч !'1 . f/д rc(r._,,.r.) .
{,(r,_r) = 4(r,) = О. i.J-E . В Ё!fl cщrt1. cor.praдo iriдоrrq-
!о loiclulllDlc, оцоrвr .ta (r5). (5?) G loicltiltц lc !s щпчt_
цl crl Cr l сr.

В ааlrDqЁвtб aвloP вцвrаел гryбоýlD !рвдд!6льдоG!ь Г. .Хар_
Тry. ЧВД ДОdРtДП Сове! Пос.щIIдJI sstDro*t лаЕRоt работr.

Дtreparypa
__ I. ЦlryЦ_I._Ш. _Чrсrашдо хелqдt двсвtа Е(ер8}л рФmорФ.I..
'lrolElalir 1968 (а-. rrr. I IJ
___ 2. ШЛРYК Г.[. Иrqц !цllсlrt€льцол lАlФлfrrд. u.. itlryra..
|9п.

г,t.d;d#fr"В;Iаj"f; 'ifffl 'ftЬtsЁi ffiEРftPffiB. I*'*
4. дmшкOв в.п. 0 rsiод€ lЕбгшjБщ lor&lclв. { лд.:1Ьлrr

fitЧЁыiriуr:тi#iЁ*d' ffi чtr#Ё.Р""'trr", вщ:' z,

оr"".5;.ffi.Ъь.СOШ B,П,3rcremtl фJЕ,пgiолльЕоfо ава-

6. цmп вJI. сtёц .D<Ьm допЕцда !оlяосlд ддrI 9Еsаеsдд aфсlояаЕшr rоа(шщtсr!шr.-в rв.: ЪЬrсц доrлад6"Ilяr-оl bcconr.
itД.r?6Тi:.**fl 3: Ёiýstр""* lцr,Fсяц дроц.ссов r D€!.rт(lрв.

?. гдЕвOR в.п. сLёш вцсокого цоDrцýа totuocTr дJrя yDaBrBEtl
дsрабаrrl€сяого u@._В ка.: Еудt z-Ь Ъовеrсf,о-фраi vзЪ-кого се_цlrlЕ до lаlqlдтдqrсRоцl trоделlрсвltцЕ lolzlлl?lrlесlll ltD0leccoв

bFlltopcB. Еовосдбrрсх-, I9%. а.26Ф26?. \Ид-т rаталдаа С0 ДВ
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8. coEmlrctФ.l П.В.. ЮrДГ Ms Лаt. 0
GlE[ св. посlтоаааЕ с доlо!ЕD ldrBcIB,dцcil I9r. tПфдрrвт ВЦ С0 Л{ ФСР.)

лоqlЕг.и.lаоцрЕffаlpтla. Daaao -псась

Пос,lусдrа в рд.-дад.оrд.
27 адFлл 19?в годд
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