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0 схOдltlФти lfi тЕ рпOrициOн нь0( спJпfi]Oв Ё тЕtttиндх

лкАьнOи с Ето{нOи XAPAKTEPhсTIi( и

l0.C.BorxoB

l. Пусть на отрзке [r,Ъ]
раэ6.€ни й

звданч посrЕдовательность

(l)

{An: а=xv,о<xv,1з...<*чrшv= Ь}, v=l12,...,

удовrt тaоряllцая ycJDl }Ф

fч-О ПРИ 9*фr
rдр

и

hv=\* hч,,' hч r.
(Ь-а) -п.рr.од-"ская функциr

= Xvrt+t- *vrl'
f€Ck,OSkSn.пеp6_
п =2т+1 инте mолир}€тди{еский сплайн

f (х) 
" у"*"

",, Шч'

ýu(
Ач

х) степефи

, т.е. ý (*urr)= f,(*n..), 1 - l,...

большой интерес и с теоретlnlеской, и с пр€ктrческой точек

арения предстаlлrет и9учение повед€ния велrfi ,lнu

шs$) -1(*l ш rJ.,ъ] = ilrli) - ,{") ш.

при v'aФ в заЕисlиости от велrяинч локаJьной характеристики

не lЁвноl€ pllocT и лосJЕ!рвательности сеток
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eu= 1,Чt,#
8 данной зaireтKe пр}€одятся чисJЕннЕ эначениi

eI
*)

lелtаa ин

;-
рч

Б
n так}€, что на поGrЕдо!а телOвос tи сеток Дч с

BoзI.iotlcla pacxoAnrocтb процесса rfiтеЁIолlции, а при

спrвйнч и их старшие произaоднr€ сходятся к

/(х) . пDостранст.ах С и 0о соот.етствен-

)Pu}
лобrrх

f (х)
но.

<о
t(n

2. ПуСть lпr(Ч) r...r lо.r,_r(Q)- вули обофlеннчх r.rHo-

гочrtнов эйJt ра -Ф Dобе н иуса

3o{_l)" (ilд"с*-л l,
рlп

пронуr,€FlованнЕ a поряаке убraанrя (эсе о8, aецест!еннu).

Ъ.сстно [l], что lo"(9) l qD , сlэдосатепьно;

\,,(ч) о При q фО.

на..rбоrъOий нуrъ Функции

при k = о,lе...rь1 ,

ц

П"(r;ч)= (q-1)".

l-
)

qk

1+ l,,о(о)/чk

06оэtlачl+. ч ере!

rr Фrlкции

1+ l,, o(9)/9o-k no.. k = в+2r...д.
8 [2 ] ркаgана
TEoPE}iA !. Дла fuрбre Фurссuро€аа{dt k и 0

у0 оо лаttв оряаtl*т le раеоNспв а.ц

loo(c) S-Ё npu ostsS;-,1 ,

зз

i2)



lno(c) S -C-k прu

сацеспвчdп (Ъ-е)-перuоduчесtав
u послеdовапелDNоспь сепок (Au),

r+2 sksд, (3)

Фупхцuя f€ Ok

чОов!спворяю-
4ал (J) ц чсловlю Pv = Р Оля все8 v , па-
к@, чпо dлл перuоОuч,есlсlдR crraaйxoa 8 n(x) спе-
пехu П=2r + 1, uхперполuрчgчлua f(x) в чsла8
сепок Ъч , lolBeп деспо соопr|оuеtuе

Ш ,1Р- f(*) il. - о прч u + Фо

Из работ [3,4] сrед}€т, что Функция

1 + l,, о( ч)/чk (4)

при k.0,1 монотонная, сrЁllоaа тель но,не равенстgа t2) при

k . 0,) 1 (3) ппи k =a-lrn эквивалентну нераgенстваrl

р U p)}' л9о!еденнuе на Sli расчетч для n - 7,9,...,l7
(соответственно r - 

',4,...,8) 
по(аэали, что оуttкция (q)

яoнoro}ttla и для k.2,3,..., r-1 , однако a случае произ -
Вольноrо Ц даказать это не удалGь.Но тех не l.cнee нч iaожен

указать такие *..r* ýj*) ' oI") ,*rо np, р 2 d*) не-

ра9енGтво (2) ( k - 2,..., ]r-1 ) или О) (соответственно

k - Т+2 ,. . . , П-2) будет вrпоr ено. '""* {*) я!лrrт-
ся нуляйlr r.онотоннuх функций 1+ lо.о_**r(Ч)/Q при k -
- 2,..., r_1 или 1+ lо,*_о(ч)/е при k=r+Zr...rП-2.

0'йe'ri,, .l'e реGнуD сtn lie'plD 
" 
n."r, ejk) , Ё"'*' ,

,(ь)= ,("-t) . d*) = fr[.-*)
это в некоторой степени объi(дяет соспаFнrrе ограничений на ха-

рактеристl.l<r Рg , полученнuх ранgе мя кубБlCgких сплайноa

н. л. з..атрако!в. при иGслtдрaании сходrr.ости ýv к f€ С [5]

" 
gý * f"l , f€ cl [6].
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9 Iабл. | и 2 при!еденн прlблиrе}нче 
""""."r" "*"n р(*)

" ?"('i соответстзенно до П - t7. oкp!trJЁHнrc до чет.ертого
энака посJЕ 9апятой. м, .!llисrЁния 9тих значенrй на эвй ис-
поль зовалась а рrrФr€тика riногок rrатной точнос ти.

Таблица l

3""""*r" 6,( 
*)

k С те пе н ь п

3 5 7 9 || l, l5 17

0

l

2

3

4

5

ь

7

2 ,6l 8l l,ll6!l
|,85з5

l ,l99|
! ,2 91,8

| ,58 l5

|,l l82

l ,l556
l,228,
l ,4ц09

l ,0787

l ,0973

1,127l
| ,1866
l,35ц9

| , 0963I

1,0670|

l,0828
1,108l.

| ,|577
| ,29l о

|,0q23

l , 0q90

l ,058,
l ,0720
l ,09ql
l, IJ66

1 ,255,

l ,0330

l ,0J75
l ,oqr5
l,05l7
|,0в37

l ,0812

l ,l205
l ,2238

табли ца 2

6(r.)Фlачен,я

k С тепс н ь п

7 9 ll lз l5 ll
2

з

4

5

6

l

3 ,26\9 l ,7 08l

l,,5824
l,37]4

- 2,025!|

5,87l5

l,2369
l ,53ql
2 ,2956
7, 1 ц8l

l , 1656

l,3J95
l,6659
2,5162.

8,4l8 0

| ,l2] 0

l ,2388

l,q228
l ,77 9l
2,7 558

9,Ф39
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0че8ь 6ýстрое a Yрел.r})llие Р

о!')= оt") _ t

шs{;)- 
'.

f с ck

о(r)

э!" )=е!, )=1з* 1-5171

(*)
{ ori П

(к
'liО ТО^., ЧТО СхоДИнОС:ь Велr!1.1rы i, при

Аля сплайнов вuсоких степенсй Moxl.o схидit'гь ,a)лько нэ

,Dкально блhзких ( равноlерньдl.
В сл]лаё спr€й.iоg rЁтьей й патои степе и числа

йо|lно вь.|aислить точно. лля п = J
Это значеЁ}rе найдрно в работах [6,7:. &rя ti . 5

е!О)= я!')=;о" _ 1

гд€ О0 - наln,iеньший корень у9аанехия

оО_ бо3- zd+ 17o+ !о

оо -1

0;

3+ ,Jl ry гg)о

J. Пусть чисlю Е явлiетс8 кор|.Ёй уоааневия

lп,(Q).ч (э-l)(аг+l)
+ 1 = о.

d [8] дркаэано, что корень этого ураэнсхия всегда единстiен.

тЕо PEl,tA 2. Есrи 4ослеоов апе.lDноспD салок Au
пахова, чпо pu < Е" l по

о) |iSv- f||.,o О прu v-., сля любой Ne_
пt?вравно' пврuоёuческой t 1

6) fisli,- t(П'1.- о прц у+Фоля лlо-

бой перuооuческоа f€ сп
ДО(AЗАТ Е ЬС ТВ0 пеtвой части теоренч }iol|olo на*ти э [8],

втора, частl рка9ана . [9].
d табл.3 при.ефнu 

"*.".rr, { для Ц - 3,5,...,l7,
alt{исrвнI{l.! на ЭJЁ g п9иarЁчениеr. арr4Ф.rетики иноfократной

то!lности.
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Таблиqа }

а{ачения

ц з 5 7 9 ll lз l5 l7

1.1l93 l ,0363 l,0l5 l,0083 l ,00q9 l ,0031 l,002lра 2,бl80

мл куби{еских спrъйнов Fr. tЗ*fS)Zz и совпадает с

elo) = е(,) . Данное оrракИчение на Pu бчло хайдено

Н. Л.3аатрако.$. [5]. При Ц>3 чrсл" En , по-в идh.rо4у,l,ioк-

но улучцrит|, но характе9 lц поседвн ия с pocтor.a 11 (ctpeitrЕHte

к t) сохрнитсr. Это сtэлrе т иЕ Teoperru l.
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