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8 паботе [l ] Г егорчик построил иеDархиD е0 Е ei g еа ý. . .

...9 R классов приi,|итrвнфрекурсивнuх ФункциЙ и показал,что

Мя ,тбо.l частично рекурсив}lой Функqии Р из ýЙ в Ш най-

дутс, такие 1rР € cl , что

r(rr,..., :о)= I(lnf{yl э(Т,у) = о) ).

(Класс е1 - это, грубо говоря, при}lитивно-рекурсивньrе Фунхции,

растуцие не &rcTpee лrнейнвх. )

0сновчваrсь на это}r ре9ультатё, raorнo показать, что для лр-

бой обцерскурсивной Функции !! lP - f{ найАстся такая

h€ эl , 
"rо,l) Функция (xr,..., х,. ) ю Р(h(хr),... , h(xo)) по"-

надлеrит el,
2) h отобраrае, f, на все riнorecтBo ш

0тGода следует, что лФбая хонст9уктивизиDуемая нодель А
конечноЙ qиGто прсдихатной сиrнатурý| о ийaет ,екото9уо €t-
кофстрУктl,tаиаац9rlo.

n
В crr.o}r деле: пчсть qr= {Р,,

l ,..., Pr а: ш 1а А_,J
консtруктиаизация нодели l. Это значит, что суцествуеl такая

общGреryрси!на, Фунхцrя F , что для лобuх N', . .. , Ха, 1€ lý:

AF Р.(а(хr) r..., а(х, )) p."ro.nnoro F(l,хr,...,хr),
.0, эдiс, п = цах(пr,.}., п")
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п(иожив at = аОЬ, получиt el -конструктивиэацио Л.
l,iействительно, dl отображает Ш . на все Д и

t BP.(a l (x. ) ,... , al(x.a)) - Gt(хi ,. .. , хо 
.)= 

О ,

где

tr(o)
Чтобfl дока3ать суцестЕо9ание оункции h

свойства1,1и, вuполнии слеJ|уц|lие вuхrlаАки.

По Г еrорqику:

G.(x, ,.. . , *,,r) p(h(c.) , ь(х.,) ,..
,..., h(O)), и Crr...,cn таковч, что

., ir(x. ),.д
h(сл) = i.
с указавны|{и

в(i.) = }(inf{yl р(Я,у) = о}).

Полопин:

i(я, о)=
t

t
iDf,{ysz |Р(Я,у)=О}, есл'.' такое у суцествует,

z + 1- иначе,

i'(г,") = sчр{fr(я,z) l *.,..., x,.s х},

E(s,z)sz+L,

i(о,о) = F'(о,r) ,

Г(**1 ,r) =

,z), .rn" i'(ьд,о) > f(x,z) ,

)+1 - ,"а"е,
J F(x+r
{-
[ з(х,z

ilx.z) s а+!+1 ,

f(x) = sup(f(x,z) 1 z err},

h(у) =

Bup(x I f (x)S У}, ""nn 
,"*о" Х Gуцвсtвует,

о - иначе.

По постросниD f сrро.о rioнoToнHa: f(x) <f (Х+1),

€тоиу h lloнoтoнHo отобраrает lý на все ý .

9ll

по-



кроме того, f (Ъ(у)) s u(y) = naxtf (О),у}, ue е1

0бозначиr.r С(У) = F(h(xr),..., Ъ(уrr)).иr""",

c(il = I(inf (z < f (h(пахtу., ,... , у" })) l

p(h(y1),..., h(y,,),z) = о}) =

= t(inf tz g ч(пах{у1 ,. . . , "rr, }) l

э(h(уr),..., n(y"),z) = о}).

1

Г|оскольку класс Е' заt,tкнут относительно операций ограничен-

ного atrинимуl.tа, ограниченного l"lakcиityl"ta и ограниченной примитив-
pl

ной рекурсии, то F, F, f и h принадле,кат Е' (оценива-

e.ii: h(Y) S У ограничено функцией класса е1).
Таким же образом и G € е1 .
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