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В [lJ введено очень Býioloe понятв€ р€зольв€нтною lfнoxe.
ства в допустпrrоr, rrHoжecTBe J. Пусr,ь .,l - ла.tу(;!,rl.о€ хноr(6.
ство. Мноrлесгtкr В С Л ltачtаtrаrтll:я ,lёsФlьв€нмцц в J, еФrп су-
ще<:r.вуст Я-фунхtме t : Ord А + .il* такая, что /(с) S /(l) g Л
длявсеха<ВеО?d,А g В= U .f(o). Функuшя / нвзн-

oeold.4
ва€тся ре9ольвсlrтlrой дrrя В. f|otttrrcr,иrr<re rrrroжecTBo l HBsHBacT-
ся ре!ольвентннrr, ес;rп А реsольвснтто в ,,,4.

Пустъ ,iИ - счеjгнiя чqде,ль хоrrечноll схгнатурн о п
с' = а U {о, €}, п Р(м) - на.JIедсгвенно tФнечное допустrчое
чнохастпо Harl чсделью r!{, о ý НЛ(.,И) - raBoxecтBo ордпна.
лов. В [2] дшо спqд}поц!lе

оllРllltпЦlЕниЕ. Екэtш ryurc,c,r,uye,l, нуr.ерацtя у l ч .+ М
мrlр.rlи .tLil и и является Е-Функчяеt в llЛ(rtl), тоJИ rrьsнвается
внутреннaперчпслихо Iqдепью.

В saraeтKe дш крптерх' рсsольвентносгr допустиraоm raнo-
tlecTBa IlF(rЧ), п5 rro:r,op<rгo ФreJlycll,, ч,д,о лопустtaцое цно)*lество
fiJа(;И) пчt ппутре;пtей перчr.lслrмоf, r.qдеJIью явлrется р€кмь
EeHTHьrш. Построен прrчер реэоJrьвентяопо Iнохества fJЛ(rИ),
rде JИ не ,iцrlrе,l,ся BHtITpeHHe перечхс.rтrхой.

Brle, иr:rlo,1lbsyelHer но не опрадеJrяехЕе повяти, lr обоэначе-
rlкяl uo)rнo наЛтп в [1].

lРa6<rтa uцllФlllelta прп поддерхIе гранте РфФИ
М 99-01-0(ИЕБ и фIIП "llнтвгрыrия" (проект 274).
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пРцДложЕнШЕ 1. ЕаслеOспоеt,.о tgоrlсчr.ос dопусmtнrое
*r.оа,сеGrпоо НР(М) реaо,мвехmrо mоеdо v 7поlл;со mоаdа, хоеdв
ocrlolxoe лl,о?Еесmоо М uоdеtч М рваольвевmrо о rrР(/Vl).

лOкАзлтапьство.
Необд9l1ццl2сT ь Пусr,ь II F(M) резоJIьвентное допустпмое

шно}хество с рэольвснтой /. Опрспслиrr фунщпю

с(п) = {rly е /(п) & g € ср(у)},

глс rp(y) - носитспь элечента у. Фунхцпя ;р(у) Я-опре,де.rrшма в
.rrF'(.lt.r) ("r.. [t]). Для фунrцпп g спрsведлива эквшвалентность

g(n) = Мо g Vc е jБ]y е /(rlx, е gр(у)) &
& Vy с /(n)Vz е cp(y)(z € }f").

Отсплв g(z) ягчгяется )J-функцпеfi. Очевидно, что оgгальнЕе
усповпя Tomr что 9 является резоrrьвентоfi дrrя rrножества if,
внпоJItlенш. Необхqпtrrоgгь докцtше

Доствточностъ. ПytTl,r, мll()же.(71,1i() М gжкlrтъвоlтно в fi .Р(.,И)
иЯфутткцияgzч-lН r(i/)* тахая, что дJIя lJноrцесгва g(n) =
= .if,o вцполненн сJIqдJ,юцrе усJIовия:

1) М0 g jИr ý...,
2) [J j}f2 = М.

аСе,
.Щ,оквжеrr, !lтr, лопустимое множество ff .Р(.М) резальвентно.

Фунщttя hz ц 1IJ}'(и), опрqдеJIенна,r сJlqдующllк обраsоu

h(п) =

ftl, есJIп n=c(Ornl),
{h(rrr)}, если п=с(l,п1),
Il(n1) U lr(or), еспи п = е(2rс(п1, п2)) ц ft1 1 п2,
О, инЕче,

явпяется Е ,нрrершпlеfi шнохссствп IIР(rч) (""r. [ЗJ). PacclroTpиrr
3 х мес.тную функrlrrкl I}(c) = сm, опредеllенную на rrножестве
1 t\пto )r f,t fп е ч| }n < nt с =( Cot. . .r оп-1 ), и 2-х чеегную
фуrжцню /(п16) = 0п = l х... х 6. Леrхо проверпть, что они

n PaS
яt,ltяю,лся Е-функчпямп в НF(М). Для каждопо п е u цlrel,1eм

мно}хества
&=8r=O,
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4, = tc.[c] = T(I|(a),. .., fi-l(o))|b-l(a) 5 в&се Mj},
п > 1,

ДIя sтrх хноr(еств выпоJIвены усJlовrя:
t) &-c&g...,
2) U 8" =fir(м).

П€&,
Поэтоrrу д:rя дока:}ательствв теорехн достаточно покЕsать, что
отяо!пенriе /(") = а" }raJlrc,ltя Е-оr,н<лленпеч, В llF(;И) спрь
ведJIива эквпвалентносгь:

/(") =В".Ё+(вSlfufu=О|v
v(n > l & Vэ с В"]} < п]с с g(n)'(c = n(fr)[c])&

&V/с ( пVс е g(n)"3c € В-(с = n(r)t"])).

Jlегко пltсlверlтt,, что отпоtтеяше fl(&rc,n,c) + [а = i(e)[oJl,
гле h(&) = a(0,1,..,,n) e.EF(n), h !пл о е g(п)", являет-
сл Е-отнопrснисr, отсюдв Ks внпIеукаsrllной эквпваlrcвтностп
сJIqдует, что функчия 2l яtчrяе,rr,я D-r|lyrrK rlиe,rl. Прqдrюхенхе
дохаiчtо.

СJlЕДСT 'I}ИЕ 1, Eclu *1 вNуmреххе перечuсrlluвп lo}elb,
по хаслеdсmоеrво rохечrое donycmu.rroc *хохссmоо IrF(,iИ)
резоrьоехmхо,

ДОКА3АТВПЬСТВО. Пусть JИ внутрснне перечисяrll8 l.I

ч i ц -+ r}l ее Е-нухершtlrя| т,е. ч !вJIяется Я-фунхllrrеI в
Н l'(M), Лля любоrэ числа n € |, опредеJIrr. нно)х€ство Ма =
= {/(ft)|i ( n}. Поrtалtеu, ч,l,о /(r) = Мь ь Н F{М) !вJIяетея

'.Функцшей. 
flеf,ствптс:rьяо, ь II Р(М| справqдrlивв эквива-

лентносгь
| (п| = М" <+ Yд € i/"3,t < п(и(&) = с) &

&Yk < пlа € Ma(v(*) = л)).
Отсюда сJrсдуст, чrт функцrя t яьляеrcя реsольвентоfi

IHoxecTBa М. Тогде по прqдJюх(енхю l допустrхае rrнохеегво
flf(,0{) рsольвентно.

В [2] покаsаво, что а,риФr.еjгика п любая кокечно порожденнsя
шIгебра явлrются внутрённе перечиспкунхи ходелячu. Отсюда
tlоJlучаёж

(:,лЕдстВиЕ 2. Dслч =1 k,, +, *} 0, l > сmсяdсрmвся lo-
delb арv$аеmuru, mо dопусmuлое {lлозlсес?fuсо IlF(Л/) реlо.rо-
аеt.rпt.о.
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СJIDДСТВИЕ 3, Eclu,il - rоr.еgно порожdеr,хвz алеебра,
rпо d о пу uпvtо е J.r.o JtесrllЁ i] Ilf (',{) резо*r,веrmrо.

В резсrльвентноu кножестве супlестDуёт уtlпверсаJIьнал функ-
ция. оrтюда и5 слелствия 3 с.лецlет, что для любой конечно
порохленноf, аrrгебры,4 в ,{опустимФм мно,rествс IIF(,{) суuе-
ствуст унпвсрсаJIьнал фуякцяя,

ПРВJUIОЖЕIIИD 2. Суцссmаупrп хс аr.уrпрсхrе персчuс.tj.
аал sodelb М mвпоr, чmо dопусmuлое .*tboltcecпtBo Н F(М\
резоaьое$mво ,

ЛОКЛЗАТЕПЬСТВО. Пусть ý - rднохество всех простнх
чиссл и группа G = Ф ар лsлястся пряrrой qlrruой цякrrrrчеосих

!€s
групп Zp, р € .r, простоm порrrкЕt р. Покажсм, что допустпкое
Mllorеc,!,uo Il.Р(JИ) реs<rльвентно. .Щля этOю, по предло.женrю l,
достаточно покц}вть, чк, мнохество б резольвентно в rr.Р(6).
Опрелелrм функчию /(tz) ={clceG & nlc=0))}.

Ясно, что д.п.s мно:ксствв G, справедJIивы условия:
1) Go g Gl g ...,
2) U G"=(i,

п€,
Покьчех, что./ является Е-функчией. Jltя :r,rrrtTl 5амеjгим,

l|To группа Со порожлrrется ,лемеIlтYtм ср0 + oPt *.,. * Ор.-1 ,
г,i;9пси.]нт ар; С Zp;, ср; # 0, i < r, п чере3 po,...|P,-r
обознцчсяц lrcc llpogl,ьre чи(JlQ мснып€ в. Отсюда сrедует, что
в }J.F(С) справедлява эхвивапе}lтвость:

/(п) = а" {+ V, € Gп(пlа = 0) &
&. 1уе В,,1,,{Vр q вФ|m &рЗ|m) &mу=g Ц

& V[ < rп(} l0 _+ frv l0) & V,Ъ < m(}у е В")].
Легко проверить| llтo все отноlценшя, встречающraеся в пр&

вой частIl этой эквпвцJtенT ,ности, являются Е-предиквта.raя. От-
<ttrlln ;f яtut исl,<:" Яч!lу rr к rlией. Слqдоввтельно допустttмое хноХе-
ство }IF(G) ре9альвентно.

llorca;cex, ,tTo yHolKecTBo IIF(G) не внутренве перечпслlrllо.
В [2] лохаsвно, что есJIя б внутрепне перечrслrмаJI модель, то
некоторое ее обогоrцение конечннra чrсJтоl, KoHc:TalrT, будет жест-
кой молельюi т.е. не с)rпIсствуст автоraорфизма отл]{чноtю от
тождествекноtр} оставляюцек) на хест€ этп консгантн. Легко
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проверитьt что у группы G такоrэ обогащенпя не qrпIествует.
Отсюда группа С rte внутренне переч}lсJlиrrв. Предложение докаг
заЕо.
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