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КЛАССИЧЕСКИЕ ПЕРВОПОРЯДКОВЫЕ
онтO.погичЕскиЕ хАрАктЕр}lзА ции

ПЕРВОПОРЯДКОВЫХ ИСЧИС.IIЕН ИЙ'

К.Ф. Самохвапов

AbBtTact, FЪr every firвt-огdеr calculuB, clarBical оr
псt, sоmе сlавэiсаl fiгвt-отdег саlсчlчв iB deýned arrd
philoBophically juBtified вв itB Bo.cBlled 'clBBBica.l fiпt-
огdеr ontological с.hалrсtеtizаtiоп",

Щель рботы: фялософскш хотrв}rровагь предJtохеllие онто-
логхчесfiц харжтеряlоваrь проllзвольвое классическос илll Hg
кrаf,сrчесJ(ое первопоряд(овос исчrсJIеняе пеких специмьllых
ассоrцвруеuыl. с llпlf классllческхч первопорiд(овцl, псчяспа-
Hreш с та& яЕзыва€l ыti "прqдяквгох с.уществоваr:яяП,

1, Общм философскм пробле.rrатпкв в раrlк ( коmроl ук+
занкаlr цель пркобретаст инт€ресt состoпт в следующеra.2

Itrагэл "суrцестювать" повсечсстно употребляется в обыч.
ноf; и научкоf, речи, OдrrBr<o слtlсл этого глааола огнюrь ке одяll
и тот же в раsкых контексгах. ЭхпкриT ескпfi объект яблоко су-
ЩССТВУеТ ПЛК Ёе СУЩalТВУеТ Не В т.()l' СШЫСJIеr Е KШ(or,l СУЩеСГВУеТ
плш не сущеервует таrм l.девльная вещь| kat( чпсло ддаr плп ть
кrе своеобразные сущносrп, Kat( KвIElt радрстя п печа.rrк. Яблоrо
сущеегвует клп нет в проегрsнеЕве п вс вр€иенл. Есть схысл

Т"6.r. 
""r"""""" 

rrр,, полдержке r,pцlтB РГЦФ 09-0З-00204.
2,Ц,а:rънеЛrпвй rзкст текуцею рв9дел8 вослроизвqдит с неболь

lдx}.в изrrененяяхи первы парвгрвф рйоты [1].
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юворить, что опо сейчас qдеь, в потor будст твх. Чпсло дра су_

щеспвует trля нет вне простраhсDвв п Ёреraенп. Не rнеет сшыслв
с:t(л}дгЬ, ч!о чисJlо дDВ располоrlено яли нс рlсволож€lrо слсва
от rенл llли дrlится больше секувддt. Напrи рqдослп п печаJIIi су-

ц€сrвуют тольхо Ёо врехепll. ПrrecT crrHc.Tt cKasaтb, что сначаrlа
была рцдость, потоrr печаrIь, но глупо заrвrть, что рлдрсть спе-

редяr е п€чапь по9цдя. Исmрuческя вуцафвл сущ€сгвует плв
не суцествует не Tai<t к8к существует ялr.l не существует rrпфи-
ческиi Пегвс. Равныu обраsсш, рфль в кврrrшв суцёствует влх
не существует ве тц(, как с,!tlцествует нли Ее суцесгвует raпл-
л!rов дрллsров в rr€чтtrх, Нsrпrr Я суцес*вуют "в себе п д|я се-
бя', в яблоко в этош сшýсле ве суцест9ует вовсе (еслrr, конечяо,
хы не прqдполsлаеrr, что ояо облцдает сахосоэнаrrиеrr). Ты<rrе
приrrеры хоя(но прхводtть сколь угодlо долго.

Kpoue тою, глаrэл uсlrществоввть' утотрсбляется еrце в
смысле "6ыть объектюu вниrrаI iя'r, }rли просго "быть объск-
Torrn. Эmт послqдrrяfl сIысл оглrчается от всех вышеукцtан-
ных. В эr.ох cuыcJle, есля д - обхкт вннttаrtrя , то д суце-
ствует, более того не шо]кет ве существовsгь, В частпостя, в
эT.с ra смысле существуlот эхп}lрпческн несуществуrоцие объек-
тý| которые, очевядlо, не (тщесгвуют эrfпrрвческя, Напрнхер,
круглыfr квqдратt ныfiеttшиfi король ФраtlIцr, Пегас, фея в rдеч-
тах п т.д.

В матечатrке и лог1.1ке рассrrатриваечыfi сlrысл "6ыть
объекточ анпманяя" перqд:Ется словахн 'lбыть зЕач€нllеш под_
хqдяцеfi перuенноfi'. Правялq упрaвлrrоцlrе упmрбленrеrr
кваптора существованпя :l в обычноfl логнкеr согласованы с пе_

рqдачей пменно тако]! сxысJIа глаголе "существоватС', Поэтоrrу
в ш*гекаткческоrr (логяческоч) контекеге слова DсуIцествует з
талоfi, что . . . l' (сrrшволическп |'!lэ . . . ") рекоraеЕд/ется воспрш-
нкмдгь кл( сокрашенпе дlя фразы ltсредl объектов внtfхлlrlя,
которые raы рsссraатрпва€ra ялк собrrраеrrся paccr.вr'pпBaтbt ость
я Taкrre, что ., . ". Соответственно слова "ке суrцествует а ла"
Kofi, что .. . 

!' реkоуенýlgr€я воспрхнпraаtь кек сокраrцекие дJIя
фразы "средя объектов вкllхаJlия| когорые шы paccrraтpпBaera
или собираемся рассr.атриветьl нет такrх! что . . . " илн дlя фра.
зы "твкие сlбъекты внимвняя, что . , ., не подпеr(ат (по раsныrr
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причхнаr{) Helner.y р&ссriотревиюD. cpqдll этrrх ра.9яых прtlчив
l.or(eт быть или просю наш кlпрпз, llлtl наrпе опасенпе впасть в
rтротивор€чис, rли чтo-лиfu трегье.

Все ocTa,rrbtrыe счыслы "существовшrllя' долхtвш передазать
ся Ё лоIяке как-то trвач€. HaTrpиrrcp, шожно пытцrься tлсполь
зовать ка<rrе-нlбудь нетрqдлцхоЕные кванiоры илп lor(Ho дlя
кE)l{дого }lз на:tввllных в cB.lfou нвчвJIе сlrыслов l.tспользовагь
сво npeOurccmсуцесmвоовнлл,|

.Е.Е(а) для 'а qпцествует эrппрячёскя (кшс яблоко)''l
IЕ(э) дrrя "з существует идемьнс (кш< чuсло дрs)'ri
йЕ(э) п.тlя 'с сушествуэт rrентвпьно (Karc печЕrtь)Я;
RЕ(с) шя "э суlцествует peallbHo (кы< рубль в карrrше)";
ImЕ(с\ мя "л существует в вообразr<еяия (ка.к хяллион дол_

лвров в мечтж)";
СЕ(з) пля "з существует квк са.rос.знанпе (*о Е".
Прн этом кай(ддй тако квантор плl, прaд}lквт n)DKHot к}

нечно, оlбдrть подrоIцtцrrrrн пра.вхлашв rrлн вxcнouarrп, )mрs,}
ляtоtцrхи eрo употребленяец в расqrхдеяпях, Есля )подrо, вы-
рабоfl(а такях аксяоl, rr прввял - копечнм цель раýдеrrа фrrль
софин, известног,(J под Hё]BBltпer онтýлогпlr,

В этоfi свяэп сrqд)tет sв.tfeтfiTbt что еспlt г9ворвть о яетра,дti-
ционных rcor.mopcr| тo ныlrarдЕяя сптуаltlя в онтологпи изобилу.
ет лопlческпrк r{ rатехатпческимп реrультатаrrя, отЕосrlцпrrпся
к нях. ,Щрстаточrrо упо!{янlrть qдесь такие направлaли, в uате-
rraтnкet как пнтупlцонпзх, конструктllвпrх илп вМlце Ееклас-
сические логцкп, Что же каса€тt, tlpciurBmoo сущсствоваrrяяl
m пока за две с ляшfiltl, тысячелетяя (нвчкная оt Перraенпда)

усшехп в этоr, напрааJIенпи очскь скроlrпые.
Между f€ч, буде онrr дрегпгнуты, шо:кно будет, в птоге, вы-

pB:rcBTb фразы вроде Dнекоторые объекты ке ryществуют (эчпп-
рrч€скп| ншриIер)" в впде ilэ-ЕЕ(а). ТоЕда кы( такую фразу
ЕеJIьзя выраэrrть средсгва.raи, в которых глагэл 'суцествоввть'
управляетс, qднпlrп лlllдь классtfческпrar квл{тораlfп.

Рввныrr образоrr, еспн , - консгактs, янт€рпретируехsя как
Пегас, тo предпоженл€ 'Пегад не сущесrвует (эхпирпчески)П
rroжHo будет вырФкать посрqдсt воt Ja(c = т & -.E.Е(с)), а не,
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Kat( }lогло бы пока.заться , в в}де

,зЗr(э 
= т). (*)

Выра;<енrе (+) означа.по бы, чтo срqдя объсктов, о коmрых
ядеr речьr нет Пеrаса, хотя uмевво о нем-то и идеr речь.

Нlrжно подчеркнуть, что от н€лепостеП, подобвых (*l, логи-
ке заlцrценs. теи обстgятельствоt , ч5о есJIп с ,- r.lшя вндlвя-
дв (звrrкнуты Teprr), то предJIожение ilз(а = с) -- логlrческRя
тавтолагия. И повтоху любая тесрия, ocHoBBHHBrt 1lB клвссячё-
скоП логике, протяворечива, когда онs' содерr(яг теорему видр
.3с(л = с), в чsaтноств, кGгдв оне содерх(ят тес,реху (+).

Стало быть, относиtеrrьво любоrэ ияд;вr,lдуального прqдllе-
та нельзя лог!lчески првв1.1льяо доказЕть, чm он не сущесгву_
ет в классяческом мЕrехатическоl| смысле глвюлв "существо-
вать", -- Kar<Ke бы непротrrвореJявые теоряв об этюм прqдяете
(и, возможно, о другrrх прелrrетж) rrы ни прrtнпмалп во вн}tuа.
пие. Когда доквзвжльпо утверхдsrоц что некоторы нндявrду-
а.пьны прчд}rет ве с)tществуец всегдаrrмеют в впду смысл "су-
ществоввtrил', отвечаtоtцп' од{ому пs прqrикаmв Е E(z|, I Е(z),
,lИЕ(т),.ЕЕ(з), СЕ(z) п т,л. пли отвечаючшf, ка:соrrу-либо ве
трqдпцпонноху Kвallтopy. Илп, Kar< еше говорятl иuеют D вtlдl
оlrmолоаччасlсufi (а Ее Jadmс.исmugес;чfr) сrrысл слова "существо_
вать". В раrlках uатешетнческоDо схысла rrожно доказать (в пqд-
ходяще[ теория) овсутствпе ляtдь только mаrtдЕ-m о ч mаа|цЕ-mо
(не яндивядумпзrрованных наrrменовыrпеrr) прqдуетов в чясrе
рассraатрrrва€чых. Что, собственно| и под)азуrrева€тся peкoraetl-

дrвакпыra употреблепrrеrr "-:lг. . .' как сокращеlrrrя длi фраsы
"срqдл объектов рассrrотреняя нет mоrцЕ, .rmo . . . ".

С другоl с:эроныl встр€чаIоtцпсся а разFых контекегах докяр
затепьные утвержденпя о Tor.r что те или иные ]lllдaвшýlальные
обt€кты с!пцесmауьл хогут прqдп(жагать как овтoлогические,
,lж я lrатехагrческrl сrrыслы слова 'существовать|'. 8 TaKttx
случаях ваrкЕо зтп сццслы не пут8rь rrокд, собоп.3

'"a*о ,* 
" ,-a-" "a 

осво!длtll ri:lralfTllr rrогдr пуrrast Iа.
тaцдтiчaсr(tl сtaЕсл ОсуцaстЕо!асta' с оlrтоrогдчaсцttl. счl.слоi, оtlечь
!оц!I прGдlкоtу IE (rлr ImE). Обцrпо ств пуtа!.t|д tюlllпQaт ! GDl.,
с !.lсtroraal lнбора, rовtlпltуч гrпотбзоl I tл. HaBprrcp, Еёкотор(ь rpa-

99



2. Кш< }rже упоlrявуто, ныне наблюдастся дrсбвrrаrrс чоrс,ву
ра:}Ё}lтие}i онтолоDпи в ее r'кьанmрноllО в ее Dпредtlкатноt{' вы-
ршкениях. Не попымться ли чаеrвчно уlaсньlдIrть эмт д,rсбь
ланс п}rт,ец оценхll онтологическоfr состаllляюще любого всклас-
сrrческоrю (а твкже классическою) первопоряд(овопо t.rсчислени,
как подходrцею класспческоFо первопоряд(ов<lm исrlисJlеltия с
допалвrтrепьныx сягнатурнык (дясIесrнвl. прqдtrкашыra сяlJ-
волоц, истопковцвавцчu кы( соответсявуюlциl пред.rхЕD суце-
сгвдввltвя?

Речь пдет о rtra, конкр€тное, чтtбы каясдое ве клэaсllч€схя
пснвraв€IGе высквs}нввl|ие вядв !lo9 исхсцrrоfl оцеяиввэrrоfl пер
вtlпорядсовоl сflспечы попытагюя рsдсцалрив8ть KaJ( неполное
выреJкенпе ЕлмсцwсЕц повяuвэrом высхвgцвэ.ltllя 3о[9(с) &
& Р(а)], где Р - добавлевхн} в сягt sjгуру ясхQдно сtiстеrrы
одrоуестныfl прдикагныЛ сrrшвол для пqдрц})пaевsемого прqд!}
кцга суlцествовання,

Оrrрвддаrrке aTofi ндея состопт в спqдуюц€ц, Та< хч<, со-
глаaно класспч€скоuу исголковвltпrо Kвattlopoв первопорлдкФ,
вчх всчrrслеrrrrfl , суцествует (в raадtlrвтяческоx сrrыспе) rсаэrcdtlfi
объект, прянqдrrеrrtаlцrfl универуI}r рассуr(денхя rý6ранного
ясходlого !{счrtсrtевlrя, то суцесrвоввfiие в лlобох 0руэоrr счыс.
ле rrожет откоситься только к часmч ?rýю униьерсуrrа Вот
}м-тФ часть и выделf,етtя с поцоIцью стецхепькопо qдноцестно-
го прqдrrката Р. Прrr этоrr исхqдное fiеклассtlчсскос исчисление
Ежлqдшваег опредЁJIенные форчаrrьныс классическп пotllllae-
uые усJIовия fiа прqдttкат Р, которые а совокупносrп хараt(терп-
з!пот как рц, ту часгь унrЕерсуие рассух(денпяl что с,остокт пэ
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объекюв, суцесrвуюlцiх в }rсхqдrrоu в€клrсспческоI саaысле.

Когдв яtс uсхqдяа, спсFеrat с са,xою начма исsолкоDывraтся
клаaсвческв, то и этот случай дрлжеlr автоtaатлчссrсl, !пв?ы-
ваться в хачесtве вuроlсdеххооолеклаaспческою, - еспп т<rJrbкo

раaсra8тривs€хм хдея не абсурдrrа,
За,rrысел дднно работы - точво опясвrъ эту лдеlо в се обцех

впде.
3. Пусть Lq, .L, Д! -- первопоряд(овые язн|(l. с логячесхIxll

с}rrrвопауяi &, V, -r, -rV, З, лв (uраэенство"). СоответствуюIцr,rе
сraгн8туры: ,о, с, dl. Причеr., сшu8турв ,о состопт пз одlrог€ qд-
воU€стното прqд]iхатноm сuхЕоrе Л схгн!г)tрв а не сQдержят
Р (во всеr ocT&rrbнor онв прохзвольн8)1 о.rrнвтурв cr являеrrся
сбоrаценlеrr сягнвтурн с сяхвалоlr Р.

Пустъ .Р(.Eg), Р(i), Г(еr), - хножествв всех
языкоэ L6r.E, Д1 cooтBertcTвeнHo, Оr€аlrдlо, F(Jg) ý P(ir) и
Л(r) с r(rl), Пусть ТЪч(I"9), Tbr(.L),1Ъч(.ft) - шножества
всех прqдлоr(енrfl, являlощнхся пропоэпцпональныxlt тавтолo.
гяяx}t D языкш( .r,O| r, Дr соответсIвеяно, Очевидtо, Гоч(rо) С
С Л'(Ь), ТЬu(Д) С Л(Д), Tfu(rt) С Л(Дr).

Если Ф (Ф9, Ф1) - прох9вольное xlloжecTBo предлохени сив
пвгуры о(а6,а1), то черз Сп(Ф) (Спо(Ф), Спl(Фr)) обоsявчвех
хножесfво прqд;rожсняfi, вывqЕrхых rз Ф (Фп,Ф1) Е fiлаfсиче-
cкol, ясчпсJIсняп прqд|катов С РС(о| (С РС{ао), СРС(с1)) сlrь
натуры d (dot.rt).

Множество Ф (Фо,Фt) нлlываетсi (r,мссччсвч) проmuаорс-
чrrо J4 ecJltl Сп(Ф) - .F(й)(Спg(tr) = ^F(.Cg),Cnl(fi) = F(.D1)).

Накоtrец, рlя любоrlо исчпс.rlеtlп, С (в языке Ia,L плп L1'),
через Itm(О) uы обозначасrr мнох(есгьо всех докs:}уеr.ых в Hera
прqдложеняfi.' F.Jш С есть СРС(о) (СРС(со), CPC(rt)), то,
очевидноl Тгrп(С) = Сп(6) (- Сщ(Ф), - Cn1(O),

Исчrсленке С в языке L (Iц, Ll) называэтс, субхлассuчес-
Ечл nponolut|uorlarbxr*r.", если 1lm(C) ý 1Ьч(Д) 19 ТЪч(До),

С Тrч(rr)). Напрruер, кJrаfспческша, lfitтупltпонпеЕкuё, супер-
иктупцrrокнстские псчпсJIенпя высказьlванtlfi в язнквх irLg,
Д, - все они явлrlутся субкласспческямп пропоз]aционаrrькы_
мя исчllсленияxи.

{TeprrиH 
"исчrrслеяие' поячхватся твк, Kar< olr опрqделен в [2J,
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Исчлслепве С (в языке Ъg,L laлTl L1) вввнвас*ся прсdч-
влrь'аrа.л Ellrccu|.acrцlg илп цс\uсr.сlr;lрц о аозurс С РС(о)
(CPC(cq), СРС(с1)),rcлrr Ttm(C) - Сп(Тtm(С))(= Cnq(ftm(C)),
- Czl бtrп(С))).

Исчисление С (субклассичесхо€ пропозtrцrопаJtьвое ил}l вез,
прqрдк8тное классtlческое ял пег) назь!вr€тся пaФслlчссв'l про-

'?UаrlЕЧuаia.ra, 
еСЛЯ ЯВЛЯеýСЯ КЛаССЯЧеСКП ПРОТПВОРеЧuВЫra raнo-

:r<ecTbo Тlm(С).
Пусть 9 - прuзвольнвя форчулв языкв Д. Толдв Р-педеаоd

g(Рl форхулu 9 опрqделяется след)rrоцtlц образоч:
еслн g' --- аrоrrявя форrrулq то 9(Р) gcтb ,,
ecJlи 9 я ф - форчулы, sо (-9)(Р), есть.9(Р),(9 -+ 91(Л)

есть (9(Р) _+ ф(Р)), (rp & ф)(Р) естъ (9(Р) & lp(P)), (9v9)(P) еса5
(9(Р) v ф(Р})i

есля , есгь п€реrrенЁвя, то (Vzg(Р); есть Vrр(Р), (]r9)(Р)
есть 1r(Р(r) & р(Р}).

Пусть Ф - проиэвольнос мнс)r(ество вервопоряд(овых пред-
похtеяиfi языка Д. Р-псреаоО d.Р| уъоюесmав Ф есзъ мнохсе-
сгво предJ,ожен}ifi яэыка' Дt, опрqделяеlfо€ соотношеняеr': Ф(Р) =
= i9(P)|9 е Ф}.

ОПРЦДРЛЕНИЕ l. Множество Ф[Рl прqшtоlхеняf, яэыка trt
ttазывается аарооворлdrоооfl r.мссччесrоЕ оrmодоеччссхоd ао-
рсrmерчзаt4чеfl *Hoorcecmoo Ф (прqдлохеrrпfr ,зыка 

'), 
еслп х

только еслп Ф{Р] - C'nr (Ф(Р)).

.Ддп проязвольного xaorKecтBa Д прqдлохенпfi ,зыка 
'r 

обо-
знача€ш через Д|о rrкo:KccTBo все!( та( п только nex прqдJIох(e-
нпfi яэ z{, коrорые одrовреженЕо прппqдпе:кат Р(Дч): z{|, =
- ,{ П F(До).

ОПРЦДЕЛВНИЕ 2. Ччсmшл онmоrоlччесlеlrх uмlорmо.м
О(Ф) rrножества О (прqддохсенr[ языка Д) называетfя кно]ке-
ство Сlt(ФtР]lр). Ес.lrи С - пропэЕольное псчпсл€нпе в лэыке Д
,о хножееrво O(Itrn(C)) называaтся |цсrлLuu оrmоаоaччесrсцrr
uuпорmол 0ля С и обоэначаэтся О(С).

ОПРЕДЕЛЕНИВ 3. Псчисление С в языке .L называется:
uc'vlJclcHlвJl беg охmолоаччесаlа обязвmваьсtпе, есля

О(С) - Спо(Ф);
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|!с\uспа$!сд с оьmоло2ч\есtuлч обаrвmс!.ъсmаа.лat4 есля
О(С) l Cnq(O);

uс члlс.ле н w ц с yрG, uср ft w л v о хmо ло, vчcс вvв ч о бя з аrпе л ьс m -
асraч ecrlra О(С) - протr|вореч}lвое цножесгво;

л.счьс4сх\Ец с Mrcuш,*bцball,u t! fr|опоrвчесЕuлц о68rв-
mельсmавцu, если О(С) не лвляется протяЕор€чивым увоже-
ством и e}ly прпнадлех(вт лхбо прqддожеяяе VэР(л), либо пред-
ложепие vо-f(э),

4. Чmбы дать почувствоввльобчцй смысл ввqдеяных опрqд€-
ленпяlllt 1-3 понятп , прriЕедех нескольхо очевпдtых lfли почт]п
очеввдlых утверr(денх .

ТЕОРЕМА L. Р,м npouaBoaDr{trв 4.r.O?rсесr?1, Ф ч |' форilуа
л5t,Ёd.Еr еслчФ2 9, mо OIP! Э VtP] r О(О) 2 О(tР).

Очеввдrо. Е
ТЕОРЕМА 2, ,Щлл проuэоольно2о мнс)rcесmев Ф u g форпул

лs rо 
' 

оtл] э Спr(о).
Очвlдrо tr
ТЕОРЕМА 3, Еслrr С - субtзмссччес.loе Bponosuчt о оrrrЁое

llсччсrеr.че о лr!.rе i, mо Itm(С)tР] - CBr(O) я О(с) = cno(O).
а) ý . Jfs опрedелеьuя Р,переооOа 0лл форяул слеOуеm, чтпо

Ом .rcrвoeo преOлаеаlttlл 9 лltсrс Д, eюlBu р € Тtsч(f,), mо qPl g
€ Т!ч(Ta). С lрgэоt сmоронu"Ьч(i1) ý Спl(Ф). Саеdоосmсаtяо,
зсаеdоло Т!m(С)tЛl с Cnr(o),

6) Э_ , IIо mеореме 2.

BrrecTe'a'' ш "6" доказывают теорему, пбо соотllопенпе
О(С) - Сп9(О) 

- 
очевядное сJlqдствilе соотfiоцIения

Тrm(С)tЛt = СпlО). в
ТИ)РЕМА 4. Пусmь Ф - арочзоолохое хжпtсссtпоо форuулl

азыtв L mаrое, чmо преOлаrcыl,uе 9о = 
V8Зу(, пr у) приксdле-

свцп о. тоz/,а ýlP] = Спl(Фu {vсл(с)}).
в) ý . соемсхо olpeOeaexuю 1,

oIP] = cnI(dP)). (1)

С друюt стороtlыl

Спl(Ф U {VлР(о)}) - Сtzl(Спl(ФU {VаР(.т)})).
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Из (1)и (2) имееrr: если

сzl (Ф(Я) 1 ý сz1({h1({Ф U vлр(r)})),

otP] с свr({Ф u члр(с)}). (4)

В свою очерqль, (3) следует иэ:

Ф(Р) с cnl(ou {VлР(r)}). (S)

3нвчит, (4) слещlет rз (i).
flrпее, дlя прqдложеняя 9 язык8 .& пклпожеяяе

(9 -+ 9(Р)1 u 19(я) -+ р) принqдле:*сит хножеству спl ({vсР(л)}),
8, Sначят, r, rrножеству Спr(Ф U {YаР(з)}) - по опрqдеJIевхк)
Р-перевола яlя формул ll по лехllе об эквявалентноfi за.менс.
Кроuе mго, Ф 9 Свr(ФU {VгР(з)}). Слепова,тсльво, дrl, всrкою
прqлJrоr(еняп g языка.D, еслп g € Ф, то 9(Р) с Спr(ФU{VлР(з)}).
Звачrrq ямеет rrecTo (б), я, таквм обрвзох, сттрsвqдJIяво соотно,
шеаие ({),

6) ý . По теореше 2,

ФtР] э crll(Ф). (6)

3начrq

ФtРlч Фч {vсР(з)} 2 спl(о) U ФU {vзР(л)}.

Отсюда

сz, 1ctPl u о u {vcP(T)}) ) cnl(cnr (Ф) u о u {vcr(л)i). (z)

.Щglее,

Спl(Сzl(Ф) uФu {VсР(с)}) - Спl(Фu {VaP(a)}). (Е)

Поэтоrrу (7) равносильно соотношенuю:

сz,1Ф(Рl u Ф u {чэр(а)}) ] спr (Ф u {VTP(]я)}), (9)

(9)

lю
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Рассиотриrr пр€д|rrоr(ение tpо 
=

Vclly(a яз у). По условrю
теОРеt.Ы, Ро ПРrНЦДЛСr(rТ raНОЖ€СТDУ Ф. Слqд9вrлельно, 9[Р) =
= 

Vэ3у(а яв у & Р(у))
ёmроны, янплвкаIlия

чвожеству Ф[РI. С друпо
--r Va.Р(c) прruцдrtё(вт r.Hor(ecтBy

Свl(Ф) и, вначит, в

'[Р]. 
следоввr,,ельяо,

силу (6), таt(же п rrяоraеству
raЕо]к€ству прянцдлежIfт r. прqдлох(g

Hr.re VлР(с), Но тOгдЕ (9) равноснльно с!отноlпенr.lю:

cn,(atPl u Ф1 Э Спl (Ф u {VoP(a)}). (10)

.Щ,шее, Tarr Rвr( предJtох(енпс VлР(з) принцдлеп<пт llнor(&
ству Ф[Рl, т9 дlя вслкопо прелJlоr(енхя 9 языкв .E преrцоr(еttие
(9 -+ 9(Р))919(я) + р) о,.*" прввцдJtе]кrtт 9Torf,y uнохест-
ву -- по опрqдепенrtо Р-перевqда для формул я по леrrrrе об
аквявалептяоfi заиене. Слqдовагельrtо, дrrя эсякого прqдлох€.
ння 9 яэыка f,, если 9(Р) е fPl, то п 9 € ФtР!. Отtrодв слqдlrет,
что

Ф g Фtр], (11)

ибо uнохсество Ф(Р) - пqдrно*"".ао иножестав Ф[РI.
В сплу (11), соmноrпенне (10) равносильно соотношепt|юi

cnl(otPl u о1 = Cnt(otP] - ФtР] э Сzl(Фч tvP(s)}). (t?)

Вшесте (4) и (12) влекут т€орех)t tr
ТЕОРЕМА 5. Пупь О - прочrао.соrое u,ноrcеспво форuуа

лзuю L mахос, чmо преOааrcсrvе 9о = 
Vs:lg(, н у| прuпаOrc-

свutп Ф, ТоаOа dPl rавссччссхч проlпvооFЕчlлао в lпоц ч mоаьl;о
о mоu саучае, cc{u rдоссur.асru проmчаорсчuво uхоrcесmоо Ф.

Очевпдlое с,ледсrвrе теореuы 4. tr
ТDОРЕМА 6, Пусtпь Ф - прочsсоаьное мпмсесmво фоу

uуа ,sulcl LrC -- прсOuюmное rмссчrесвос vсчuсrсraaц- fпсrос,
чпо Тrrп(С) = Сп(Ф). ?o:dc Ttm(C)IP! = Спl(Фu {VaP(a)}), ч
О(С) = Спо({VэР(.r)}). Вач прч э поу О пмссччссrв нс ллройч-
оорсчlмо, rrъо С - uсчuсмнл!с с нвrсuцallьrauraч опmопоrччссrзч-
лч обмвmельсmоаuь

Очеввдlое сJqдспвие оflрQделенuя 3 я T€operaн 4. О
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ТЕОРЕМА 7. Пусrъь С -- процrGоаьftое uсчtлсасмre с лзхsс Ъ
mаrое, \mо 1}m(С) S Сп(ф, Тоеdа Тtm(С)tР] g Cnt ({VзР(r)})
ш О(С) ý Сп6({VзР(з)}).

Очеьидtое спqдgгвtlе Teopera 4 я l. tr
ТЕОРЕМА Е. Пусmь С' -- ]rсчuсtсrý!ё е лзutв L mаrое, во-

mорое лоrучехо чз СРС(о) оm6lюсuввнuсм с 'r'еu вос8 nIxrllta
ввооOа, прол,е mоdtз рпепt, оmбрасuввхttоu эсес V-, !l-, Y3-,
1Y-соеu вrсuом ч звхехо всех вrсuом рвасхсmва с.rcOуюцей о0-
xott crctroлod.. !lc(r в с). Товас T}Tn(C')tPt = Сп1({3яР(э)}) u
О(С') = Спо({ЗэР(д)}).

Очевидrо. tr
5. Тrд<вrr обрвоra, rlы, а чаaтности, уствtlовttля:
1) rrлеотся всчислев!fя в й без оятологячесхих обяввгельсгв.

Некоторыfr класс твкпх псчисленнП лraеет од}rу п ту ]l(е онтоло-
гяческуlо хараJ(т,ерпзчlию для каждопо св(Е.к! члена (теоремв 3),
}тошу классу припадлеr(ат, папришер, все ясчпспенпя, которые
обычrlо прlкя,ю нвзывать uпроllозхцшонsJrьныllх логякахх"1

2) нмеются rrсчlспения в Д с rrаrссихальныraп онтоломче-
cKltMH обязательстважв. Напрнкер, пxtl ,вrlлютс,я всс те исчн-
слеrrия, которые обычно прннято наsывапь Пнепротпворечявыцп

т€орпяхн, освовцlяыlrя нв класспчесхоfi логиttе". Оятологхче-
с.l(ие карак$сризаIци рёtllык такйх ясчпслениfi, вообще юворя,

разные (тзорма 6);
3) ячеются !lсчксления в Е с чрезчсрныхи онтолоDлtческкxк

обязательстьаиrr, Напрякер, rrми явллtотс, все т€ исчясJlенtlrr
которые o6ычно прtlнято н8:tывать "протяворчивыllи Toopxrraнi
основаfiныхя кв класскческо логкке" (ttopKa б);

4) яrлеютсп ксчпслеЕиi в .D с оптолоDическиlrп обязатgtьствa,
ши} не являюццшпся нll lrаксl|мшьныхrr ни чрезrrерныraи (тео-

рка 8).
Не означа€т ли все этоr что ядея класспческих первопоряд-

ковых онтоло8ическrх харýктеризециfi перзопорядsовыr( ltc<{ll-

слеЕиП пуеет, по-вхдlчочи праsо ка хrзнь - в фплософии, по
кра,fiнеfi rrepe?
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